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CHAPTER 4
การหาผลบวกของอนุกรม 2

การเปล่ียน พหนุามตัวแปร n ใหอยูในรูปที่ตองการ
เราสามารถเปลี่ยนแปลงโจทยที่ปรากฏในรูปอนุกรมของเศษสวน ที่เศษไมใช 1
ใหอยูในรูปท่ีเราสามารถใช  แกปญหาได
เทคนิคในการเปลี่ยนก็คือ เปล่ียนใหสามารถตัดกับสวนได เพ่ือเวลาเอาสวน
กระจายแจกเศษทุกกลุมแลว จะไดทุก ๆ กลุม มีเศษ เปน 1
การเปล่ียน อาจทํ าโดยคอย ๆ ทํ าทีละพจน หรือ ใชการสมมติตัวแปรชวย
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เราอาจเปลี่ยน (n+1)2 โดย
วิธีที่ 1 (n+1)2 = (n+1)(n+1) = n(n+1) + (n+1) = n(n+1) + n + 1
วิธีที่ 2 (n+1)2 = k1(n)(n+1) + k2n + k3

แทน n = 0 ; 1 = k3

แทน n = 1 ; 4 = 2k1 + k2 + k3

แทน k3 = 1 ; 4 = 2k1 + k2 + 1
2k1 + k2 = 3 ...(1)

แทน n =2 ; 9 = 6k1 + 2k2 + k3

แทน k3 = 1 ; 9 = 6k1 + 2k2 + 1
6k1 + 2k2 = 8 ...(2)

(2) - 2×(1) 2k1 = 2
k1 = 1

แทน k1 = 1 ใน (1) 3 = 2(1) + k2

k2 = 1
ดังนั้น (n+1)2 = n(n+1) + n + 1
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การเติม
ถาเจอเศษสวนที่พจนขางลางอยูในรูปที่ดูเหมือนขาดหายไป อาจตองมีการเติม
โดยคูณพจนที่ดูเหมือนขาดหายไปทั้งเศษและสวน แลวใช  และ  แก
ปญหา

Ex 1

1 2 4

1

2 3 5

1

1 3⋅ ⋅
+

⋅ ⋅
+ +

+ +
!

n n n( )( )



SEQUENCE AND SERIES  2

โดย ประพันธ สุขสมปอง

แนวคิด 1
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 ต้ังสมการ & คูณแลวลบ
การหาผลบวกของอนุกรมที่อยูในรูปเศษสวน โดยเศษเปนฟงกชันพหุนามตัวแปร
n และสวนเปนล ําดับเรขาคณิต
ใหน ํา อัตราสวนรวม หรือ สวนกลับของมัน คูณตลอด แลวนํ าไป ลบออกจาก
หรือ ลบออกดวย ผลบวกเดิม ทํ าเชนนี้ไปเรื่อย ๆ จนกวาจะอยูในรูปท่ีสามารถหา
ผลบวกได
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32 3⋅ + ⋅ + ⋅ + + ⋅ +! !n n ...(1)

3S = 1 2
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(2) - (1) ; 2S = 1 + 1
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ดังนั้น S = 3

4
 การประยุกตการหาอนุพันธของฟงกชันกับการหาผลบวกของอนุกรม

! ให x  < 1
f(x) = 1 + x + x2 + x3 + x4 + ... = 1
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 = 16 - 2(4) = 8

การแกอนุกรมท่ีเปน ( ) บวกกัน มีหลักท่ัวไปวา ใหหาพจนทั่วไปของแตละวงเล็บ
แลวใส ∑

Ex 1 + (1+2) + (1+2+3) + (1+2+3+4) + ....
an = 1+2+3+...+n = n n( )+1
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Ex 1 + (1+2+3) + (1+2+3+4+5) + (1+2+3+4+5+6+7) + ...

an = 1+2+3+...+(2n-1)
= 2 1 1
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Ex 1 + (2+3+4) + (3+4+5+6+7) + (4+5+6+7+8+9+10) + ...

an = n + (n+1) + ... + (3n-2)
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