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โดย ประพันธ สุขสมปอง
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หมายความวา ( )( )( )n n n− − − ≤1 2 3 0  ซึ่งไมเปนความจริง เมื่อ n > 3
⇒  ตอบ ขอ ค.

C'32 พิจารณาขอความตอไปนี้
(1) ถาลํ าดับ {bn} มี b bn n+ ≥1  และมีจ ํานวนจริงบวก b ซ่ึง b bn ≤
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ขอ (2) ถูก เชน an = 1
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A > 0 ; A = 2

 C'32 กํ าหนดให จํ านวนเตม็ n มีคามากกวา 3

ถา 
n n n
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, ,  เปนลํ าดับเลขคณิต แลว n อยูในชวงใด

แนวคิด 2
2 1 3
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  ⇒  n = 0, 2, 7 แต n > 3

ดังนั้น n = 7
C'32 ให a ≠ 0 , d ≠ 0 เปยจ ํานวนจริง

ถา a, a+d, a+2d, ..., a+2nd เปนขอมูลชุดหนึ่ง
ขอใดตอไปนี้ถูกตอง
ก. สวนเบี่ยงเบนเฉลี่ยนอยกวาสวนเบี่ยงเบนมาตรฐาน
ข. สวนเบี่ยงเบนเฉลี่ยมากกวาสวนเบี่ยงเบนมาตรฐาน
ค. สวนเบี่ยงเบนเฉลี่ยเทากับสวนเบี่ยงเบนมาตรฐาน
ง. สรุปความสัมพันธระหวางสวนเบ่ียงเบนเฉล่ียและสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานไม
ได

แนวคิด n = 1, 2, 3, ..., 2n+1
x = a + (n-1)d = (a-d) + nd
y = n
x = dy a d+ −( )
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ดังนั้น M.D. < S.D. ⇒  ตอบ ขอ ก.

C'32 กํ าหนด A = 1 1

1
1

1
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A มีคาเปนเทาใด

ตอบ 1 5
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C'33 กํ าหนดให an = 1 + 1

2i

n





  และ bn = 1 + −








1

2i

n

  เมื่อ i2 = -1

ขอใดตอไปนี้ ผิด
ก. lim lim

n
n

n
na b

→∞ →∞
=

ข. lim
n

n na b
→∞

+ = 2

ค. lim
n

n na b
→∞

= 1
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n

n

n

a

b→∞
= 0

ตอบ ขอ ง. เนื่องจาก lim
n

n

n

a

b→∞
= 1

C'33 ให n I∈ +  และ P(n) แทนความนาจะเปนที่จะไดจ ํานวนหัวมากกวาจํ านวนกอย
จากการโยนเหรียญที่เที่ยงตรง 1 อัน n ครั้ง
จงพิจารณาขอความตอไปนี้
(1) P(1991) = P(2533)
(2) P(1990) > P(2531)
แนวคิด กรณี n เปนจ ํานวนคี่

เกิดผลได 2 แบบ เทานั้น คือ กอย > หัว หรือ หัว > กอย ซ่ึงมี
โอกาสเกิดเทากัน
P(n)  = 1

2
 ⇒  ขอ (1) ถูก

กรณี n เปนจ ํานวนคู
จะเกิดผลได 3 แบบ คือ กอย > หัว = กอย < หัว และ อีกแบบ
หนึ่งคือ กอย = หัว
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โดย ประพันธ สุขสมปอง

P(n) = 1

2
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21−
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n
n

n  ⇒  ขอ (2) ผิด

C'33 ถา 2

1 12

15

( )( )n n

a

bn − +
=∑

=
 โดยที่ a และ b เปนจ ํานวนเตม็ ซ่ึง ห.ร.ม. ของ a กับ b

เปน 1 แลว a+b เทากับเทาไร
ตอบ 329 + 240 = 569

หรือ -329 + -240 = -569

C'34 กํ าหนดลํ าดับ an = − −







72

5

5

6

n

bn = 3
3

7

1

⋅








−n

cn = anbn

n = 1, 2, 3, ...
แลว อนุกรมอนันต c1 + c2 + c3 + ... คอนเวอรสสูคาใด
ตอบ 504

19

C'35 กํ าหนดให a และ b เปนคาคงตัว ถา ( )an b
n

+ + =∑
=

4 63
1

7
 และ

( )bn a
n

+ + = −∑
=

8 65
1

10
 แลว a และ b เปนสมาชิกของชวงใดตอไปน้ี

ก. [-7,-3]
ข. [-5,0]
ค. [-4,2]
ง. [-2,3]
ตอบ ขอ ค. เนื่องจาก a = 2 ; b = -3

C'35 คาของ (5)(41) + (8)(39) + (11)(37) + ... + (32)(23) เทากับเทาใด
ตอบ 5425

C'35 คาของ ln ln ln ln ln5 10 20 1280 2560+ + + + +!  เทากับเทาใด
ตอบ 10 5 45 2ln ln+

C'36 กํ าหนด a1, a2, a3, ..., an, ... เปนลํ าดับเลขคณิต
ถา a3 + a7 + a11 + a15 + ... + a2535 = 3170
และ a1269 + a1270 + a1271 + ... + a1308 = a2088

แลว a1 เทากับเทาใด
ตอบ -6335

C'36 ถาลํ าดับ 2, a, b, c, 162 เปนลํ าดับเรขาคณิต แลว
loga2 + logba + logcb + logab + logbc + logc162
เทากับเทาใด
แนวคิด loga2 + logba + logcb + logab + logbc + logc162

= loga2b + logbac + logc162b
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โดย ประพันธ สุขสมปอง

= log log loga b c
a

r
ar

b

r
br

c

r
cr+ +

= 6
C'36 ให a1, a2, a3, ..., an, ... เปนลํ าดับคอนเวอรเจนตที่มีลิมิตเปน 3 และ

b1, b2, b3, ..., bn, ... เปนลํ าดับเรขาคณิต ที่ม ีb1 = 5 อัตราสวนรวม = r และ
bn = an - an-1 ทุกคา n ∈ { ,3,4, ...}2

ถาอนุกรมอนันต bn
n=

∞
∑

1
 เปนอนุกรมคอนเวอรเจนต แลว

คูอันดับ (a1,r) สอดคลองกับสมการในขอใด
ก. (x-5)(3y+2) = 0
ข. x-5 = 3(1-y) + 5
ค. x = 3 8

1

−

−

y

y

ง. x = 5

1
3

y −
+

แนวคิด จาก bn = an - an-1

bn
n

n

=
∑

1
 = b1 + bn

n

n

=
∑

2
 = b1 + (an - a1) = 5 - a1 + an

bn
n=

∞
∑

1
= 5 - a1 + lim

n→∞
an

5

1− r
= 5 - a1 + 3 = 8 - a1

a1 = 3 8

1

−

−

r

r
 ⇒  ขอ ค. ถูกตอง

C'37 พิจารณาขอความตอไปนี้
(1) ถา log(a1), log(a2), ..., log(an), เปนลํ าดับเลขคณิตแลว a1, a2, ..., an, ... เปน
ลํ าดับเรขาคณิต

(2) ถา a, b, c เปนทั้งลํ าดับเลขคณิตและล ําดับเรขาคณิต โดยที่ a, b และ c ตางไม
เทากับ 0 แลว 3 2

3

a b c

b c

+ −

−
 = 3

ตอบ ขอ (1) ถูก
ขอ (2) ผิด

หมายเหตุ a, b, c เปนทั้งลํ าดับเลขคณิตและล ําดับเรขาคณิต แสดงวา
a = b-d = b

r
...(1)

 c = b+d = rb ...(2)
ไดวา b = 0 หรือ  r = 1, d = 0

C'37 ถา n เปนจ ํานวนเต็มบวกที่ทํ าให k
k

n

=
∑

1
 = 120 แลว 4 12 9 42 4 2

1
− + −


 


∑

=
k k k

k

n

เทากับเทาใด
ตอบ -1270

C'37 อนุกรม 1
3

1

15

1

35

1

4 12+ + + +
−

+! !
n

 มีสมบัติตรงกับขอใด
ก. เปนอนุกรมคอนเวอรเจนต และมีผลบวกเทากับ 0.48
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ข. เปนอนุกรมคอนเวอรเจนตและมีผลบวกเทากับ 0.5
ค. เปนอนุกรมคอนเวอรเจนตและมีผลบวกเทากับ 0.6
ง. เปนอนุกรมไดเวอรเจนต

(Hint : 1

4 1

1

2

1

2 1

1

2 1 12n n n−
=

−
−

+ −











( )
)

ตอบ ขอ ข.
C'37 กํ าหนด a1, a2, ..., an, ... เปนลํ าดับเลขคณิต ถา a1 = 10 และ a2, a3, a4 เปนความยาว

ของดานของสามเหลี่ยมมุมฉากรูปหนึ่ง แลว an
n=
∑

1

12
 เทากับเทาใด

ตอบ 10 หรือ 450
C'37 ทฤษฎีบท ให a1, a2, a3, ..., an, ... เปนลํ าดับซ่ึง an ≥ 0  สํ าหรับทุกคาของ n และ

lim
n

na
→∞

 = L เมื่อ L เปนจ ํานวนจริง จะไดวา
lim
n

na
→∞

 = lim
n

na
→∞

 = L

lim
n

n n n n
→∞

+ + + + −

 


2 21 1 2  ตรงกับขอใด

ตอบ n+ 1

2
+n-2n = 1

2
C'37 ถา f(x) = 3x  เมื่อ x ≥ 0

a1 = 2  และ สํ าหรับแตละ n ≥ 2 ให an = f(an-1)

แลว ( ) ( )lim log log
n

n na a
→∞

−−
















3

2
3 1

21

2
 มีคาเทาใด

(Hint : 3 3 3!  = 3)

ตอบ 2 - 1

2
1

2

⋅








C'38 ขอมูลชุดหนึ่งมีคาดังนี ้ 1

2

1

4

1

8

1

16

1

32

1

2
, , , , , ,! n  พิจารณาขอความตอไปนี้

(1) คามัธยฐาน เมื่อ n เปนเลขคู คือ 3 2 2
2− −











n

(2) คาก่ึงกลางพิสัย คือ 2 2

2 2

n

n
+
+

(3) คาเฉล่ียเลขคณิต คือ 2 1

22

n

nn

−

⋅

(4) คาเฉล่ียเรขาคณิต คือ 2
1

2
−

+n

ตอบ ขอ (1) ถูก
ขอ (2) ถูก

ขอ (3) ผิด คาเฉล่ียเลขคณิต คือ 2 1

2

n

nn

−

⋅
ขอ (4) ถูก

C'38 ให an = ( )
e

n1

2
3ln −

 และ bn = ( )log1

3

an  ทุก n N∈  ขอใดตอไปนี้ถูกตอง
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ก. an
n=

∞
∑

1
 และ bn

n=

∞
∑

1
 ตางก็เปนอนุกรมคอนเวอรเจนต

ข. an
n=

∞
∑

1
 เปนอนุกรมคอนเวอรเจนต แต bn

n=

∞
∑

1
 เปนอนุกรมไดเวอรเจนต

ค. an
n=

∞
∑

1
 เปนอนุกรมไดเวอรเจนต แต bn

n=

∞
∑

1
 เปนอนุกรมคอนเวอรเจนต

ง. an
n=

∞
∑

1
 และ bn

n=

∞
∑

1
 ตางก็เปนอนุกรมไดเวอรเจนต

ตอบ ขอ ข.
C'38 ให a0 = 1 และ สํ าหรับแตละ n N∈  ให an = 32n-1an-1

ถา log log log1

3

0 1

3

1 1

3

a a an+ + +!  = -91 แลว n อยูในชวงใดตอไปนี้

ก. [1,7)
ข. [7,12)
ค. [12,13)
ง. [13,14)
(Hint : an = ( )3 2 1n−∑  = ( )3

2n

-91 = log 1

3

3
2n∑



  ⇒  91 = n2∑ )

ตอบ ขอ ก. เนื่องจาก n = 6
C'38 ให a เปนจ ํานวนจริงโดยที ่4a = log 1

2

a  ขอใดตอไปนี้จริง

ก. an

n=

∞
∑

1
 เปนอนุกรมคอนเวอรเจนต

ข. log 1

2
1

a

n

n















∑
=

∞  เปนอนุกรมคอนเวอรเจนต

ค. มี x R∈  ที่ sec x = a
ง. ไมมี x R∈  ที่ ex = a
(Hint : มี log 1

2

a  ⇒  a > 0 ,

จาก 4a = log 1

2

a  ⇒  log 1

2

a  > 0 ⇒   a < 1)

ตอบ ขอ ก.


